RESOLUCAO DOS EXERCICIOS-TAREFA

FRENTE 1 - ALGEBRA

B Modulo 9 - Sistemas Lineares Il

1)

2)

3)

4)

X+2y+3z=14
4y +5z2=23 =

X+2y+3z=14
4y +52=23 =

6z =18 z=3
X+2y+3z=14 X+2y+3z=14
= 4y +5.3=23 = z=2 =
z=3 z=3
X+2-2+3z=14 x=1
= y=2=y=2
z=3 z=3
Resposta: E
x+y=0 x+y=0 x+y=0
y+z=0 y+z=0 1-w+(-w)=0
= = =
z+w=0 zZ=-w zZ=-w
ly+w=1 y=1-w y=1-w
rx+y=0 x+y=0 XxX+y=0 x=-1/2
1-2w =0 w=1/2 w=1/2 w=1/2
= =
Z==-W z=-1/2 z=-1/2 z=-1/2
y=1-w y=1/2 y=1/2 y=1/2
1 1 1 1
Logoab-¢c-d=x-y-w-z=(-—|. —.[-—| = —
2 2 2 16
Resposta: C

Seja h o niumero de homens e m o nimero de mulheres que
aguardam o Dr. Antonio. Chegando o Dr. Antonio o nimero
de homens serah + 1eteremos:h+1=4m=h=4m-1 QO

h
m+1=T=>h=3m+3 ®

Igualando @ e (@ teremos:

dm-1=3m+3=m=4

h=4m-1=4.4-1=15

O total de pessoas aguardando o Dr. Antonio sera 19
(h+m=15+4=19)

Resposta: B

(A+B+C+D=2718 A+B+C+D=2718

B =4A
= =
C=2A-10

B
2A= —=C+10=D-10
2 D=2A+10

\

A+4A+2A-10+2A +10=2718 A =302

B =4A o B =4-302 = 1208
C=2A-10 C=2-302-10=594
D=2A+10 D=2-302+10=614

5)

6)

7)

MATEMATICA )

Assim: A tem R$ 302,00, B tem R$ 1208,00, C tem R$ 594,00 e
D tem R$ 614,00.

A+B=70 B=70-A
2A + C =105 =3{C=105-2A =
B-C=5 B-C=5
B=70-A B=70-A
={C=105-2A ={C=105-2A =

(70-A)-(105-2A) =5 70-A-105+2A =5

B=70-A B=70-40 B =30
={C=105-2A ={C=105-240 =.C=25

A=40 A=40 A =40
Resposta: B

Seja t o numero de rolos de 30m, e v o numero de rolos de

20m. Total de rolos 80: t + v = 80; 2080m de arame: 30t + 20v

= 2080.

{t+v=80 =>{nv:ao
30t + 20v = 2080 3t + 2v = 208

= segunda equacao menos o dobro da primeira =

t+v=80 = t=48
t=48 v =32

Resposta: E

X+y+z=-1
X+z+t=5
y+z+t=7
xX+y+t=4

Observe que somando as quatro equacoes teremos:
3x+3y+3z+3t=15=x+y+z+t=5

Resposta: C
1 1 -1 X 5
-1 1 1 v =| 2
1 3 -1 z k

Multiplicando nas matrizes teremos:
X+y-z=5
-X+y+z=2
x+3y-z=k

a) Somando as duas primeiras equacoes:
X+ y-z=5
2y =17
x+3y-z=k

b) (Terceira equacao) — (primeira equacao):
X+ y-z=5
2y =7
2y=k-5

Para que as duas ultimas equacOoes sejam compativeis é
necessario que k - 5 = 7 = k = 12. Neste caso o sistema é
possivel e indeterminado, verifique que a ultima equacao é a
soma do dobro da primeira equacao com a segunda equacao.
Resposta: E
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9)

10)

1)

12)

2

X+2y+3z=0
2x+7y+z=0
3x+9y +52=0

1 2
2 7
3 9

=35+6+54-63-9-20=3=0=>

Cl = W

1
2
3

O NN

= Sistema possivel e determinado, e a unica solucao é a
trivial: S = {(0; 0; 0)}.

1 4 5 X 0 X+4y +5z2=0

3 -1 7 y|=[{0|e{3x-y+7z=0

1 -22 -1 z 0 x-22y-11z=0

1 4 5] 1 4

3 -1 713 -1|=11+28-330+5+154+132=0
1 -22 -11|1 -22

Como o determinante do sistema é nulo, o sistema é possivel
e indeterminado. Descartando-se a segunda equacao e
subtraindo a terceira da primeira teremos:

X +4y=-5z x=—£z
X+4y +5z2=0 N - 26
26y + 16z =0 _ 16z 8
T 26 y=-33°%

Fazendo z = k o conjunto solucao sera:

S= —Ek;—ik;k
13 13

VkER

2x+y-22+(x-y2+(z-32=0

Como x, y e z sao nimeros reais e a equacao acima é a soma
dos quadrados de trés numeros reais, as parcelas da soma
sao maiores ou iguais a zero. Como a soma é zero, entao
cada parcela é nula:

2x+y-z=0 2x+y-2z=0 2x+x-3=0
x-y=0 ={x=y ={x=y =
z-3=0 z=3 z=3

x=1
={y=1

z=1

Assim,x+y+z=1+1+3=5
Resposta: C

X+y+z=0
4x-2my +3z=0
2z+6y-4mz=0

Para o sistema admitir solucoes diferentes da trivial o sis-
tema deve ser possivel e indeterminado, logo o determinante
do sistema é nulo:

1 1 111 1
4 -2m 3|4 -2m|=8m?2+6+24+4m-18+16m=0
3 6 -4m|2 6

=>8m2+20m+12=0=2m2+5m+3=0

> OBJETIVO

13)

14)

15)

16)

-5=x1

-5=x1
A=52-4.2.3=25-24=1- m= ———— = ——
2.2 4

3
=>m=-—oum=-1
2

2x+ay-2y=0
X+y+z=0
X-y-z=0

a) Para solucées nao triviais o sistema é possivel e indetermi-
nado e, portanto, p < n=3.

2 [¢1 -2

b) Parap<3=|1 1 1|=z=0=22a+4=0=>a=-2
1 -1 -1

Resposta: A

X+2y-z2=0

X-my-3z=0
X+3y+mz=m

a) Para que o sistema admita uma unica solucdo,p=q=n=3.
Logo o determinante do sistema deve ser nao nulo:
1 4 -1
1T -m =-3|20=>-m?2-3m=0=>-mim+3)=0=>
1 3 m

=m=0em=-3.

Observe que para m = 0 o sistema é homogéneo, e,
portanto, possivel; nesse caso p=q=2<n=3. Eo
sistema admite infinitas solugées. O unico valor que m
nao podera assumir é, portanto, — 3.

X+2y-z=0 X+2y-2z=0
b) m=0{x-3z=0 ={x=3z
x+3y=0 y=-2z
Fazendo z = k, o conjunto solucao sera:
S = {(3k, - k, k)
Vk eR

3x+7my +6z=0
3my +4z=0
M-1)x+2y-mz=0

Se o sistema deve admitir solucoes diferentes da trivial, o
sistema é possivel e indeterminado e, portanto, o determi-
nante do sistema deve ser nulo:

3 7m 6
0 3m 4|=0=-m2-10m-24=0=
m-1 2 -m

=>m=12oum=-2
Resposta: E

a?x+y-aZz=0
x-aly+z=0
XxX+y-z=0

a2 1 -a?

1 -a2 1 |=z0=>-2a%2 +2=0=a2=1a==1
1 1 -1

Resposta: A



1)

2)

3)

4)

5)

6)

7)

8)

9)

10)

Modulo 10 - Nimeros Complexos

(5 +7i) - (3-2i) =15-10i + 21i — 14i2 =15 + 11i + 14 =29 + 11i

Resposta: C

flz)=22-z+1=f1-)=(1-i2-(1-i)+1=
=1-2i+i2-1+i+1=-i
Resposta: E

2x + (y - 3)i =3y - 4 + xi, (x e y sdo reais) &
2x=3y-4 x=y-3 =-5
“ly-3=x Tl2-y-3)=3y-4T |y=-2

Resposta: C

) zy=a+8aiez,=-4+bi,(a,bER =
=2, +2,=(a-4) +(8a +bli

) (z, + z,) deve ser imaginario puro, entdoa-4=0e Vb €R

=4
<a=4eVbeER
Resposta:a=4e Vb ER

) (a+i)-(3+2i)=3a+2ai+3i+2i%2=(3a-2) + (2a + 3)i
) (a+i)- (3 + 2i) deve ser um numero real, entao
3
2a+3=0®a=- —
2
Resposta: D

(a+i)*=(a+i)2-(a+i)?=(a2+2ai+i?-(a+2ai+i2) =
=[(a2 - 1) + 2ai] - [(a2 - 1) + 2ai]l = [(a2 - 1) + 2ai]? =

=(a2-12+2-(a2-1) - 2ai + 4a%i? = (a2 - 1)2 - 4a2 + 4a(a? - 1)i

Para que (a + i) seja um namero real, devemos ter:
4a-(a2-1)=0<4a=00ua?-1=0<a=0oua==x1

Assim, a pode assumir 3 valores reais, a saber: 0, 1e -1
Resposta: C

2-i  (2-0)-(2-0) 4-2i-2i+P% 4-4i-1
2+ (2+0)-2-0) ° 22-2 T 4-(-1)
3-4i 3 4
=—=—-—1
5 5 5
Resposta: E
5+i  (5+i0)-(7+2i)  35+10i+7i+2%
7-2i  (7-2)-(7+20) 72 - (2i)2 -
35+17i-2 33+17i 33+ 17i 33 + 17 .
= = = = —_— bl |
49 - 4i2 49 + 4 53 53 53
Resposta: A
z, _ X+yi _ (x+yi)-(2-0) _ 2x+2yi-xi-yi® _
z, 2+i (2+i0)-(2-1) 22-2
2 2y — x)i 2 2y -
= (2x + y) + 2y - x)i =(x+y)+(y x)iER,entéo:
4 +1 5 5
2V_x=04:>2y—x=04i>x—2y=0
Resposta: A
T+i (1+i)-(1+1) M+ 1+2i+i2 2
= = = = — =1
1-i (1-i)-(1+1i) 12-i2 1+1 2

11)

13)

14)

15)

16)

17)

1+i V.
Logo, -] =i*=1
1-i

Resposta: E

D 1+D=[1+i2P=(1+2i+i2)° =(20)°=25-15=32i
n 1 _ 1 1 i i i
(M+01° ~32.i 32.i i 322 32
Resposta: A
246 4121 _ 244 —1+i_1 .
B - T2 T T -1 ° -!
Resposta: D
1 .8.7.6.5!
I)n=9= 9! =98765'=126
4) 41.(9-4)! 4.3.2.1.5!

) ksi+P+C+it+P+i0+177+8+ ... +i'204+i126=i125 41262

=0 =0

=i'+il=zi-1=-1+i
Resposta: C

M+P=(1+2-(1+i2-(1+i) =
=(1+2i+2)-(1+2i+) - (1+i) =(20) - (2]) - (1 +1i) =
=4i2. (1+i)=-4-(1+1i)

Resposta: C

(1+D)1°=[(1+i0)2° =112 + 2i + i%I5 = (2i)® = 32i
Resposta: A

(1-1i)16 = [(1-1i)218 = [12 - 2i + i2]® = (-2i)® = 256i® = 256
Resposta: E

Sejamu=a+bi=tlU=za-biev=c+di=V=c-di

Na+V=1-ie(a-bi)l+(c-di)=1-ie

. . a+c=1
Sla+c)-(b+di=1-ie
{b+d=1
Muz-v2=6<(u-v)-(u+v)=6<
<[(a + bi)-(c +di)l-[(a+bi)+(c+di)]l=6«<

e fa-c)+(b-d)il-[(a+c)+(b+d)il=6

1l) Substituindo (I) em (lI), temos:
[la-c)+(b-d)il-[1+i]l=6<«
ela-c)l+(a-cli+(b-di+(b-di2=6<

ella-cl-(b-dl+[(a-c)+(b-d)li=6+0i <

{(a—c)—(b—d):ﬁ {a-c=3
e

(a-c)+(b-d) =0 b-d=-3
a+c=1 a=2
V) a-c=3 =-1 u=2-i —u-v=3-3i
b+d=1 c=-1 v=-1+2i
b-d=-3 d=2
Resposta: D
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18)

19)

20)

21)

4 —

Para z = a + bi e Z = a - bi, temos:
z+2Z+3z+4Z =320 + 28i

< 4z + 6Z = 320 + 28i = 4 - (a + bi) + 6 - (a - bi) = 320 + 28i &
< 4a + 4bi + 6a - 6bi = 320 + 28i < 10a - 2bi = 320 + 28i

=z=32-14i

10a = 320 a=32
&
-2b =28 =-14

Resposta: C

Para z = a + bi e Z = a - bi, temos:
Z = 22 & (a - bi) = (a + bi)2 & a - bi = a2 + 2abi + b%iZ2 &

< a-bi= (a2 - b?) + 2abi &

aZ-b2=a
a?-b2=za [a?-b%=za aZ-b2=a
A4 o =4 ou 1 A4
2ab=-b b(2a+1)=0 b=0 az-—
2
1
a=-—
- a?=a ou 2 a=0 ou a=1 ou
b=0 1 1 b=0 b=0
—_—b2=-—
4 2
1 1
a=-— a=-—
2 2
ou ou =
V3 V3
b=— b=-——vo
2 2
1 ) 1 V3,
=z=z0ouz=1ouz=-— + —iouz=- — - —i
2 2 2 2
Resposta: E

Paraz =x +yieZz=x-yi, temos:
z-Z-4=0= (x+yi)- (x-yi) =4 =2 +y? =4, que representa
uma circunferéncia de centro na origem e raio 2.

Resposta: B

z-z=4
x+iy)-(x-iy)=d4ox?-i2y2=4ex2+y?=4

Os pontos (x, y), da ultima equacao, descrevem uma
circunferéncia de centro na origem e raio 2.

Ay

2 xX2+y2=4
VahY
-2

a) ()

-

Pode-se, também, observar que:
iylzdeVx2iy2=2e|z|=2
m (z2=2z2

(x —iy)? = (x + iy)2 © x2Z - 2xyi + i2y2 = x2 + 2xyi + i%y? &

< 4xyi=0=x=00uy=0<Re(z) =0 oulm(z) =0

> OBJETIVO

22)

1)

2)

3)

4)

5)

b) Fazendo (I) N (ll), temos:

AY
P 2
P 0.2)
. N
P, (2,0)/ Py (2.0)
‘r >
S !
\_‘—/
P, (0,-2)

Assim, as intersec¢bes sdo os pontos P,(2; 0); P,(0; 2);
P;(=2, 0) e P,(0; - 2).

a)|z|=2;Re(z) =0oulm (z) =0

b) (2; 0), (0; 2), (- 2; 0) e (0; - 2)

Respostas:

z,=3+4i=Im(z,) =4

z,=5-7i=Im(z,) =-7 } = Im(z;) > Im(z,)

Resposta: E

Médulo 11 - Funcao Polinomial

Se P(x) = x3 + (2 + m)x? + (3 + 2m)x + 3m, entdo:
Pm)=m3+(2+m).m2+ (3 +2m)m +3m =
=m3+2m2+ m3 +3m +2m? + 3m =

=2m3 + 4m?2 + 6m

P(-1) =19
Como os sinais dos coeficientes se alternam e x2 tem coefi-

Px)=x"=x""T4+x""2-  +x2-x+1;

ciente positivo, todos os termos que possuem coeficiente
positivo tém expoente par e, portanto, n é par.

Para x = - 1, tem-se:

P-1)=(=1"= =11+ (-1 2 4+ (-12-(-1)"+1=
=1+1+1+...+1+1+1=19

18 termos (pois 18 + 1 = 19)

Como de “(- 1)™ a “~ (- 1)1” temos 18 termos, entdo n = 18.
Resposta: E

Se2.P(x) +x2.P(x-1) =x3 + 2x + 2, entdo:

) Parax=0=2.P(0)+02.P(0-1)=03+2.0+2 <=
< 2.P(0)=2<P(0)=1

) Parax=1=2.PM+12.P(1-1=1+2.1+2 =
<2.PM+1.P0O=1+2+2<2.P1)+1.1=5<
<2.PM=4<P(1)=2

Resposta: E

Em P(x + 1) = x2 - 7x + 6, substituindo x por x - 1, tem-se:
Px-1+1)=(x-12-7(x-1) +6 =

<PX)=x2-2x+1-7x+7 +6 < P(x) =x2-9x + 14

1) P(x) =ax3+bx?+cx+2
) P-x)=al-x3 +b(-x)12+cl-x) +2=-ax3 + bxZ-cx + 2
1) P(x) - P(- x) = 2ax3 + 2¢x



6)

7)

8)

9)

10)

IV)Se P(x) - P(- x) = x3 = 2ax3 + 2¢x = x3, entao:
2a=1 a
=
2c=0
c

V)P(-1)=0=-a+b-c+2=0=

1 3
=-—4+b-0+2=0<b=-—
2 2

© pla

Assim, P(x) = - x3 - - x2 + 2 e, portanto,

1 3 1 3
PM)z=—-—+2=1eP(2)=— .8-— .44+2=0

2 2 2 2
Resposta: C

Para que o polindmio
p(x) = (m = 4)x3 + (M2 - 16)x2 + (m + 4)x + 4 tenha grau 2,
devemos ter:

m-4=0 m=4 _ .
< = nao existe m
m2-16=0 m=4em=-4

Resposta: E

grifl=n+2
grigl=n-1
fix) | glx)
r(x)  qlx)

) grig)=gr(f)-gr(g)=Nn+2)-(n-1)=2+1=3=gr(q) =3
No<grir<grigl=0=<grirh<n-1,neEN*n=2

4x2 - (x2 +x3) +x3 +2x-3x2-2x =
=2 -x2-x3 +x3+2x-3x2-2x=4x2-4x2+0.x3+0.x =
=0.x3+0.x2+0.x

Resposta: E

) ax2+blx+1)2+clx+2)2=(x+32<
sax2+bx2+2bx+b+cx?2+4cx+4c=x2+6x+9 <
<(a+b+c).x2+(2b+4c). x+b+4c=x2+6x+9

a+b+c=1 a+b+c=1
I 2b+4c=6 < b+2c=3 =

b+4c=9 b+4c=9

a+b+c=1 a+b=-2 a=
< 1b+4c=9 = =-3 < 1b=-3
c=3 c=3 c=3

Ma-b+¢c=1-(-3)+3=1+3+3=7
Resposta: E

D Pyx)=(m+n+plx*-(p+1)x¥+mx%+(n-p)x+n
1) Py(x) = 2mx3 + (2p + 7)x% + 5mx + 2m
) P,(x) = P,(x) <

11)

12)

13)

14)

m+n+p=0 m+n+p=0

-p-1=2m 2m+p=-1
4 m=2p+7 4 m=2p+7 e
n-p=5m n-p=5m
n=2m n=2m
m_+n3+p=0 m=1
«qP=" & I1n=2
m=1 =-3
n=2 p=
Resposta: A
X+3 A B
= + <
x2 -1 x-1 x+1
X+3 A.x+1)+B.(x-1)

= <>
(x=1).(x+1 (x=1).(x+1)
< Ax+A+Bx-B=x+3< (A+B).x+(A-B)=x+3 <

{A+B=1 {A:Z
=

A-B=3 =-1
Resposta: E
8 a b c 8
=— + + d =
x3 - 4x x x-2 X +2 X.(x=2).(x+2)

a.x-2).x+2)+b.x.(x+2)+c.x.(x-2)
X.(x=-2).(x+2)

< a(x2-4) +bx? + 2bx + cx2-2cx =8 <

<(a+b+c)x2+(2b-2¢c)x-4a=8 <

a+b=c=0 a=-2
< 32b-2c=0 < b=1
-4a=8 c=1
Resposta: E
P(x) = x5 -7x2 + 2x + 4
Q(x)=x3-8
) x5-7x2+2x+4 | x3-8
-5 + 8x2 x2

R(x) = x2 + 2x + 4
) Rix) =x2 +2x + 4
A=1,B=2;C=4
IM4A +2B+C=4+4+4=12
Resposta: C

x4 + 69

- x4 - 4x3 - 8x2

x2+4x +8

x2-4x + 8

-43- 8x2+69
+ 43 + 16x2 + 32x

8x2 + 32x + 69
- 8x2 - 32x - 64

5
Resposta: D
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15) 1) PX)=2.(x+1)2+x.(x=-1)+8=

=22 +4x+2+x2-x+8=3x2+3x+ 10

) 3x2+3x+10 X2+ x+1

-3x2-3x-3 3
7
Resposta: C

16) P(x) x2 +1
=

x+1 2x -1

SPX)=(x2+1).2x=-1)+(x+1) <
SPX)=2x3-x2+2x-1+x+ 1< P(x) =2x3-x% + 3x

Resposta: D

17) 1) P(x) x2+x-1

13x+5 x-5
Portanto:
Px)=(x2+x-1).(x-5)+13x +5

MPM1N=(12+1-1.(1-5)+13.1+5=-4+13+5=14
Resposta: E

18) 1) xS+ mx2-1 x4+ x-1

-x3-x2+x X+ (m-1)

m-1.x2+x-1
-m=-1.x2-m-=-1).x+m-1

(-m+2).x+m-2

N -m+2).x+m-2=0.x+0<

- {—m+2=0©m=2
m-2=0
Resposta: E
19) 1) ax* +5x2-ax + 4 x2 -4
- ax* + 4ax? ax? + (5 + 4a)

(5 + 4a)x? - ax + 4
- (5 + 4a)x? + 16a + 20

—ax + 16a + 24

) r(4)=0=r(4)=-4a+16a+24=0=12a=-24=a=- 2

max)=ax2+(5+4a)=-2x2+[5+4.(-2)]=-2x2-3
IvV)Q(1)=-2.(1)2-3=-2-3=-5
Resposta: C

6 — D OBJETIVO

20) Note que x2+2x-3=(x+3).(x~-1)

Fazendo P(x) = x80 + 3. x79 - x2 - x - 1, temos:
) x80+3.x9-x2-x-1 x+3
3 Q,(x)

r1=P(—3)=(—3)8°+3.(—3)79—(—3)2-(—3)—1=
=380_380_94,3-1=-7=P(-3)=-7

M x8 +3.x%-x2-x-1 x-1

r, Q,(x)

rp=P1)=1+3.17%9-12-1-1=1+3-1-1-1=1=
=P(1) =1

1] P(x) (x+3).(x=-1) _

Rix) =ax +b Q(x)

=P(x)=(x+3).(x-1).Q(x) +ax+b

IV){P(_3)=_7={_3a+b=_7© {a—Z =Rix) =2x-1

P(1)=1 a+b=1 b=-1
V)R(0)=2.0-1=-1

Resposta: B

x*+ 23 -2x2-4x-21porx +3

Utilizando o dispositivo de Briot-Ruffini:
1 ‘ 2 ‘—2‘—4‘—21‘—3

1 ‘-1‘+1‘-7‘ 0 ‘

—
coeficientes resto

Q(x) = x3 - x2 + x - 7 e resto nulo
Resposta: E

Pelo dispositivo de Briot-Ruffini:
SRR ERERE
vjofrfof ]

—
coeficientes resto

Q(x) = x3 + x eresto igual a1

Pelo Teorema do resto:

PN =(1%+13+12+1+1=1-1+1-1+1=1
Resposta: D

Utilizando o Teorema do resto:

(3)=2 (5]
r=p| = |=2.(= | -3. = +1=
2 2 2

1 -
=2_——i+1=l—i+1=‘I 12+8 =—i

24 2 8 2 8 8
Resposta: D



24)

25)

26)

27)

28)

29)

30)

31)

Pelo dispositivo pratico de Briot-Ruffini:

2 ‘—5‘ 0 ‘—10‘—1‘3

21 ]e]-1]-4]

—

coeficientes resto

Q(x) =2x3 + x2 + 3x -1

Resposta: E

Pelo Teorema do resto:
r=P(1)=1-4.13+2.1+1=1-4+2+1=0
Resposta: B

Pelo Teorema do resto:
r=10<p(5) =10 < 54-4.53-k.5-75=10 =
©53-4.52-k-15=2<125-100-k=17 < k=8
Resposta: E

N f x2-1 = fx)=02-1).2x+1) +kx-9
kx -9 2x + 1

Il) Se f(x) é divisivel por x - 2, entao f(2) = 0, portanto:
(22-1).(2.2+1)+2k-9=0<3.5+2k-9=0 <
<2k=-6<k=-3

Resposta: D

Pelo Teorema do resto, temos que o resto é igual a p(3),

entao:

1
a.33-2.3+1=4©27a—6+1=4©27a=9©a=?

Resposta: B
1) Se P(x) é divisivel por x - 2, entao:
P2=0=25+a.2-2b=0=2*+23 . a-b=0<
< 16+8a-b=0<8a-b=-16
1) P(x) dividido por x + 2 da resto 8, entao:
P-2)=8=(-2°%+a.(-2*-b.(-2)=8 =
<-32+16a+2b=8<-16+8a+b=4<8a+b=20
8a-b 16 !
a-p=- a=—
[}
) {Sa +b=20 4
18
Resposta: C
Sendo p(x) = x3 + ax? + bx, pelo Teorema do resto, temos:

p(2) =2 8+4a+2b=2 2a+b=-3 a=-6
= = =
p(1) =4 1+a+b=4 a+b=3 b=9

Resposta: A

1) Se p(x) é divisivel por x - 3, entao p(3) =0

W opta | x-1 — plx) = (x=1).qx) + 10

10 q(x)

lll) Chamando de r o resto da divisao de q(x) por x - 3, temos:
r=q(3)

IV)Para x = 3, temos:

32)

1

2)

3)

4)

5)

pl3)=(3-1.qB3)+10=2.q(3) +10=0 =

< q(3) =- 12—0 <q(3)=-5=r=-5
Resposta: A
1) Pelo Teorema do resto, p(2) =1e p(3) =2
Il) Notar que x2-5x + 6 = (x - 2) . (x - 3). Portanto, temos:

p(x) (x - 2).(x-3)
r(x) =ax+b Q(x)

= px)=(x=-2).(x-3).Q(x) +ax+b

m | p2) =1 - 2a+b=1 o Ja=1 —rx) = x =1
p(3) =2 3a+b=2 b=-1

Resposta: D

FRENTE 2 - ALGEBRA

Madulo 9 - Sequéncias e Progressao
Aritmeética

Sea,;=1,a,=3ea,,,=a,+a,,, Vn EN* entéo:
1) a3=a1+az=1+3=4
1] a4=az+33=3+4=7
Ma;=a;+a,=4+7=11

Va,+a,+a;+a,+a;=1+3+4+7+11=26

Resposta: D
1 n+1-1 n
D oa =1- = =2 = . VnenN*
n+1 n+1 1

) a;.a,.a;.....0895.0899 =

1 2 3 98 99 1

= . =, — ... — . —=—=0,01

2 3 4 99 100 100

Resposta: C

Na PA., tem-se a, = 12 e r = 5, entéo:
a,z=a;+6.r=12=za;+6.5«12=a,+30<«a,=-18
Resposta: A

O décimo quinto termo da progressao aritmética (5;7; 9; ...)
éa15=5+14.2=33.

Resposta: C

A populacao mundial atual é de 4 x 1,5 bilhao de pessoas, ou

seja, 6,0 bilhoes de habitantes.

Assim, na progressdo aritmética (p;, p,, p;, ...) que

determina o nimero de habitantes da Terra em (2007, 2008,

2009, ...), respectivamente, temos:

1) p,=6,0bilhdes e p, = 6,095 bilhdes, portanto, a razéao (r) da
progressao &, em numero de habitantes, r = (6,095 - 6,0)
bilhao = 0,095 bilhao.

) pg=p;+(19-1).r=(6,0 + 18.0,095) bilhdes =
= 7,71 bilhoes.

$DOBJETIVO - /



6)

7)

8)

9)

10)

8 —

O numero de habitantes da Terra que, em 2025, nao tera agua
2 —_ —_
potavel sera de 3 7,71 bilhoes = 5,14 bilhoes.

Resposta: A

1) (20; 23; 26; ...; 152) é uma P.A. de razao 3, entao:
a,=a;+(n-1).r=12=20+(n-1 .3«
«132=(n-1).3 < 44=n-1 < n =45, assim, o restau-
rante serviu 152 refeicoes apos 45 dias de funcionamento.

) Nao abrindo aos domingos, cada semana tem 6 dias de
funcionamento do restaurante, assim:

45 6
=45=6.7+3
3 7

lll) Se o primeiro dia de funcionamento foi uma segunda-
feira, 45 dias depois equivalem a 7 semanas de segunda a
sabado mais 3 dias, o que ocorreu numa quarta-feira.

Resposta: C

Observando-se que

fne 1) o 2fM+1 2.6 11
2 2 2 2
f(1)=2

sequéncia definida por 1 é uma PA. cujo

filn+1) =f(n) + —

(n+1) ()+2

primeiro termo é f(1) =2 e cujarazao é r = % assim:
f(101)=f(1)+100.r=2+100.%=2+50=52

Resposta: D

L 14972 1959 = 1492 + (15 - 7) = 1500 é multiplo de 15

M 342715 _ 3497 _7-34206 maltiplo de 15
7 228

Ill) Os multiplos de 15 entre 1492 e 3427 estao em P.A. com
a,; =1500,r = 15 e a, = 3420, assim:
a,=a;+(n-1.r=3420=1500 + (n-1) .15 <
<> 3420 =1500 + 15n - 15 < 1935 = 15n <> n = 129

Resposta: 129

r-1+r-3

3r-1= Sbr-2=2r-4<4r=-2<sr=-

1
2

Resposta: B

) Se afor a idade do filho do meio e r for a razao, podemos
representar essas idades pora-2r;a-r;a;a+r;a+2r
Il) Pelo enunciado:
{(a—2r)+(a—r)+a+(a+r)+(a+2r)=100 - { a=20
(a+2r)-(a-2r) =12 r=3

Ill) As idades sao: 14; 17; 20; 23; 26.
IV) A idade do 2° filho é 23.
Resposta: B

> OBJETIVO

1)

12)

13)

14)

15)

16)

17)

Sendo x a quantia emprestada por cada irmao, em milhares
de reais, tem-se:
1) (15-x; 4 + 2x; 17 - x) é uma P.A,, entao

15-x+17-x
4 +2x = f =S

> 8+4x=32-2x <> 6x=24<>x=4

1) O valor emprestado, acrescido de 20% é dado por
2x.1,20=2.4.1,20=9,6

111) 9,6 milhares de reais = 9 600 reais

Resposta: E

NaPA., ag+a,_g=a;+a,pois9+n-8=14+n, assim:
ag+a,_g=x-13+x+13=
=x3-3x2+3x-1+x3+3x%+3x+1=2x3+6x
Resposta: A

ag+a, g=a;+a,pois6+n-5=1+n.
Portanto, ag + a,_; = a, +a, = 120

Resposta: A

Os n primeiros nimeros impares (1, 3, 5, ..., 2n - 1) formam

uma progressdo aritmética de primeiro termo a, = 1,
milésimo termo a,;,, =2 . 1000 - 1 = 1999, e cuja soma é dada
por:

(a;+ay).n (1 + 1999) . 1000
S, =———— & S ypp=—m &

2 2
< S;400 = 1.000.000

Resposta: A

Observando que 100 [7_ e 250L7_ concluimos que o
2 14 5 35

primeiro multiplo de 7 apés 0 100 é a, = 100 + (7 - 2) = 105 e
o multiplo de 7 que antecede 0 250 é a,, = 250 - 5 = 245.
A soma pedida é, portanto,

Sn=105+112+119+...+245=M.n

Como a,=a,; +(n-1).r, temos que
245=105+(n-1).7<=n-1=20=n=21

(105 + 245)
2

Entdo, S = .20 =175.21=3675

Resposta: E

Sp=lftan) 11-1unse

2
(a1 + a11) 2a
@—:1349_‘5=134®a6=134
2 2
Resposta: C

Se T, representa o enésimo numero triangular, entao

T1=1
T2=1+2
T;=1+2+3

T,=1+2+3+...+n



18)

19)

20)

Portanto, T,)o=1+2+3 + ... + 100 =

”"Zﬂ . 100 = 5050

Resposta: A

Os numeros naturais n, 100 < n < 999, que, divididos por 9,
deixam resto 2, sao os termos da progressao aritmética: (101;
110; 119; ...; 992), de razaor =9
Fazendo a, =101 e a, = 992, tem-se:
ap=a1+(p—1).r=992=101 +(p-1).9<p=100

(101 + 992) . 100
2

e Sp = S100 = =54 650

Resposta: D

1) Se(a,, a, ag, ..., ay5) forem os 25 primeiros termos de uma
progressao aritmética, de razao 2, que representam os
precos dos DVDs, entao

ay=a;+(26-1).2 - a,=8
ay; = 7a, a,; = 56
) A soma do 25 primeiros termos da progressao aritmética
(8,10, 12, ..., 56, ...) é
8 + 56
Sy = .25 =800
Resposta: E
r
_________________________ e
7
//
//
7
I
7
7
6 14
// 3
A7
30 6 " —
3
7
7
//
“., ______________

Observe na figura que o ponto A de inicio da busca é o centro
de um quadrado, onde um dos vértices é o ponto N, local do
naufragio.

Se AN = 15V2 milhas, o altimo trecho percorrido pela equipe
antes de atingir os naufragos é lado de um quadrado de 30
milhas de lado.

Assim, a equipe andou
3+3+6+6+9+9+...+30+30=2.(3+6+9+...+30)=

(3+30).10 330
=2. T = 330 milhas e levou 3— = 11 horas.
Resposta: B

- - 2 =
21) {51_31_2.1 +3.1=5

22)

1)

2)

3)

4)

5)

Sz=a1+32=2.22+3.2=14

Portanto,

a; = 5 a; = 5
<> e,
a,+a,=14 a,=9
consequentemente, r = a, - a, = 4.

Resposta: D

ala;+ag=a;+a,+8r=a;+r+a, +7r=a, +a,

(a; +ag) . 9

b) S =17874 < = 17874 e como

a; +ag = ag +ag =2. a;, tem-se:
2.a5.9
——————— =17874+9.a;=17874 < a; = 1986

Respostas: a) demonstracao

b) 1986

Madulo 10 -Progressoes Geomeétricas
Por exemplo,q=2 e a;=-1
(a,) = (=1;,-2;-4; -8; ...) estritamente decrescente.

Resposta: A

Considerando a P.G. (110 000; 121 000; ...), a razao é

a 121 000 . .
q= — = ———— =1,1 e o terceiro termo é
a 110 000
az=a,.q=121000.1,1 =133 100
Resposta: D

A sequéncia em questdo é uma progressao geométrica de
12termo a,; =1 e razéo q=2.

Como a, =a,.q"", 021° termo é

ay, = a;.q%0 =1.220 =210 210 - 1024 . 1024 = 1048576 e
1000000 < 1048576 < 1050000.

Resposta: E

Na progressdo geométrica dada tem-sea, =1e

2 -
q=- <> e, utilizando o termo geral a_ = a, . g™, resulta

\Va >10 25 ERE

a11=a1.q1°=1.<—7 —F 25:32

1
Resposta: —
32

Em 1902, a pintura valia 100 dolares.
Em 1912, a pintura valia (2 . 100) délares.
Em 1922, a pintura valia (22 . 100) ddlares.

Em 2002, a pintura valia
(20, 100) délares = 102400 dolares.
Resposta: D

$#)OBJETIVO - 9



6)

7)

8)

9)

10)

1)

12)

13)

1) 3 horas = 180 min =9 . 20 min

) Apés 3 horas, o numero de bactérias da espécie que
divide-se em duas a cada 20 minutos, é o 92 termo da
PG.(1,2,4,...), assim, ag=a,.q®=1.28=28

lll) 3 horas = 180 min = 6 . 30 min

IV) Apés 3 horas, o numero de bactérias da espécie que
divide-se em duas a cada 30 minutos, é o 62 termo da
PG.(1,2,4,..), assim bg=b,.q*=1.25=25

8
=23=8

ag
V) A relacao pedida é — = —
cao p b PG

6

Resposta: A

Na P.G.(1; a; ...), tem-se a, = 1 e q = a. Se ag = 256, entdo:
8
ag=a;.q®*=>256=1.a8 =28 =afwa=2V28==x2

Resposta: C

A cada ano que passa, o valor do carro passa a ser 70% do
valor do ano anterior (100% — 30% =70%).

Se v é o valor do 1° ano, no oitavo ano, o carro estara valendo
ag=a;.q’=v.(0,7)7=(0,7).v

Resposta: A

1

Sendo a; = 5 a"1, resulta

gq=3,a, =729 e a, = a, .

1
729:;.3“‘1©35.32=3"‘1¢38=3“‘1@n—1=8©n=9

Resposta: B

3
Se (\/5; \/5; x) é uma P.G., entéo:

3
3 _ 3 V32
(\/5)2=\/3.X©3=\/3.X©X= 33 = 33 ©3 =
V3 V3 V32
3 _ 3
_3.Va  3.Ve Y
=— = =
I
Resposta: D

Se 4x, 2x + 1, x - 1 estao em P.G., nesta ordem, entao
2x+1)2=4x(x-1) <42 +4x+1=4x%2 - 4x &

©4x+1=—4x©8x=—1¢x=—%.

Resposta: A

Se (log a; log b; log c¢) é uma P.A., entao:

log a +logc

logb = < 2.logb=loga+logc <«

< logbZ=logla.c) < b2=a.c= (a;b;c) é uma PG.

Resposta: B

Se (1+x; 3+ x; 6 +x) éuma P.G., entao:
B+x2=(1+x).6+x) =>9+6x+x2=6+Xx+6x+x2<x=3
Assim, para x = 3, tem-se a P.G. (4; 6; 9), cuja razao é

8 _9_3
4 6 2
Resposta: C

10 — &) OBJETIVO

14)

15)

16)

17)

18)

1
I) Se <T a; 27) é uma P.G,. com a > 0, tem-se:

ay=a;.q? 27 = .2« q2=81=q=9,poisa>0

w| =

) Se(x;y;z)éumPA.comx+y+z=15erazaor=q=9,
tem-se:
X+y+z=15
x=y-9 <«
z=y+9

x=y-9

y-3+y+y+3=15
<>
z=y+9

3y=15 y=5
S 9X=y-9 &91x=-4

z=y+9 z=14

Resposta: A

Na P.G.(2; 6; 18; ...), temos a, = 2 e q = 3. Entéo,
a, =a;.q?0=2.32
O produto dos 21 primeiros termos da P.G. é

Pyl = Via, . ap)? = V2. 2. 32921 = V292 3420

=221 3210 ¢ todos os termos sao positivos.

Resposta: P,, = 221 . 3210

a, =1
1) {q1=\/z :an=a1.q"‘1=\/z

n-1\"
m P, =Via,.a)=2%= V (27) =29

=39 n?-n-156=0=

=n =13, poisn>0

Resposta: B

a,;.(g"-1)
Na PG. (1;2; 4; 8; 16; ...), sendo S| = ——— , tem-se:
q-1
a;.(g?°-1) 1.(220-1)

90 = = =220_1=(245-1=16°-1

q-1 2-1
Resposta: A
) PG.(1;3;9;...)q9=3

1.(1-37 21
ms,= L1230 2186 _ 093

1-3 2

Resposta: E



19) A quantidade de area desmatada a cada ano, em km?, sao os
termos da progressao geométrica (3; 6; 12; 24; ...).
A area total desmatada nos n anos em que ocorreram
desmatamentos, em km2, é a soma dos n primeiros termos
dessa progressao.
Desta forma:
a;[q"-1]

3.[2"-1]
T og-1 2-1

=381 <«

@ 2"-1=127«2"=128=2"<n=17
Resposta: n =7

20) O numero de gotas que vazaram a cada hora sdo os termos
da progressao geométrica (1; 2; 4; 8; ...)
Durante as 24 horas do dia vazaram
1.(224-1)

24 = T = 224 gotas, correspondente a

224
—— =2"|jitros, ou seja, 1024 litros.
214
Resposta: A
a;.(g"-1)
n= —_1
a Loago. 1B -1
21§ a;=1 T
q-= 3
S, =3280

< 3"-1=6560 < 3"=6561<3"=38<«<n=8
Resposta: B

= 2 _
22) 1) {a3_40 @{arq =40 -

ag =-320 a,.q%=-320
2
4 = 40 ©L=Leq3=—8®q=—
a® -320 ¢ 83

I a,.g?2=40=4a,.(-22=40<a, =10

10.[(-2)8 - 1]
m s, = = 290 _ _g50
—2-1 -3

Resposta: B

23) Sendoa,=2,a,=432eS =518, tem-se:

L(g" - a,q"-a
TP RAC iU N & ik N
q-1 q-1
_ a,g"~1.q-a, . a,.q-a,
q-1 q-1
432q-2
=518= — < 518q-518=432q-2 =
q-1

«86q=516 < q=6

) a,=a,.q" " 1'=432=2.6"""1+216=6"""«
=63=6"""<3=n-1<n=4
) Paraq=6en=4,tem-se q>n

Resposta: C

24) Parax,=1ex,=a.x,_, tem-se:
X;=a.xg=a.1=a
X,=a.x,=a.a=a’
Xz=a.x,=za.a’=a’
Assim, a sequéncia (X;; X,; X3; ...) = (a; a% a%; ...) é uma P.G. de
primeiro termo x, =aerazdoq=a
a) Quando a = 2, tem-se a P.G. (2; 22; 23; ...), assim,
X1=%;.q"%=a.a%=a"=2"=2048

b) Quando a = 3, tem-se a P.G. (3; 3%; 33; ...), assim,

3.(38-1) 3.(6561-1)
X+ Xy + ... + Xg=Sg = = =
3-1 2
- 3:6560 _9g40
2

Resposta: a) x;; = 2048

b) x; + X, + ... + Xg = 9840

1 1 1 3
25) 1) 1+ — + — +...2 —m = —
3 9 11 2

Il) Para poder fazer o empilhamento indefinidamente, h = 7 .

3
Portanto, o menor valor é 7 .

Resposta: E

26) Os triangulos equilateros construidos de acordo com o
enunciado terao as medidas dos lados constituindo uma

~ o L .1
progressao geométrica de primeiro termo 4 cm e razio —,
2

istoé: (4,2,1,...).

vy
y
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27)

28)

29)

30)

A soma S dos perimetros da infinidade de triangulos cons-
truidos, em centimetros, é dada por:

1
$=3.44+3.2+3.1+3. — +......
2
S=3.(4+2+1+ L 4. )=3. % - 12 -
2 1
2
Resposta: D

A soma das areas dos infinitos circulos é

2 2
S=n.32+n.(%> +n.<7) + ..., que é a soma dos

1
infinitos termos da P.G. em quea1=9neq=T.
a 9n 9 36n
Logo,S= —' = = = — =12=n
T-a 173 73
4 4
Resposta: C
a, 2a 1
) §= ,emquea, = — eq= — =
1_q 1 3 6
2a
=S = =4_a
1 5
1-—
6
4a 4a
) log,.S=2=1lo — |=2% — =4 a=5h
% 92< 5 ) 5
Resposta: E
a 512
) S= 1_,emqueS=—ec¢e
1-q
512 128
a1=128=T= 1_q <>
<384 =512-512q <+ 512 =128 < q = 128 e q= L
= q a= =%z 973
) O quinto termo dessa progressao é
1\4 1 1
a5=a1.q4=128. — | =128, —— = —
4 256 2
Resposta: B
X
X+ —+ —+ — +..=260 = =60 =
3 9 7 1
1=-—
3
X 2
& — =60 x=— .60=x=40
2 3
3
Resposta: B

12 — &) OBJETIVO

31)

1)

2)

3)

4)

5)

6)

> X X 1
XX — - - — -2 —— &
9 27 2
2 X 1
X=X+t —+t—+—+ .. | = T =
3 9 27 2
< x2- x1 = ——e2x%2-3x+1=0<x= — oux=1
1-—
3

1
O conjunto solucao da equacao é {?; 1} .

Resposta: A

Modulo 11 -Fatorial, Numeros
Binomiais e Triangulo
de Pascal ou Tartaglia

21! _ 21.20.19!

191 191 =21.20 =420

Resposta: C

211-20! _ 21.20.19!-20.19! _ 20.19!.(21-1)
19 19! - 19!

=20 . 20 = 400

Resposta: D

(n+ 1) (n+1).n.(n-1 _ o,

(n-1)! (n-1)7 =(n+1).n=n?+n

Resposta: C

M+4)!+N+3)1=15.(n+2)! &
SM+4).N+3).N+2)!+(N+3).(N+2)1=15.(n +2)! =
< N+4).N+3)+(N+3)=15«
<n2+3n+4n+12+n+3=15<n?2+8n=0<

<n.(Nn+8)=0=n=0,poisn=-2

Resposta: E
1 1
( 200 ) _ 2000 200.199.198! _ 0, 199 = 19900
198 198! . 2! 198!.2.1

Resposta: A

Se z(x z 1) = 7(x;1>’ podemos ter:

x+1=0 X321
x+1)_(x=-1)_ x-1=0
1) ( 4 )—( 2 >_0© x+1<4©{xz1 =
x<3

x-1<2
=x=Toux=2

II) Para x = 3, tem-se:

(x + 1)! _ (x=1)!
T alx-3)1 T 21(x-3)!
2. x+1).x.(x=-1)! 7.x=-1)!
<> =
4.3.2.1 2.1
(x+1).x 7 (x+1).x
@ —_— e S ———— =T
4.3 2 2.3



7)

8)

9)

10)

1)

12)

13)

<ox2+x=42<x2+x-42=0<x=6, poisx=3

Resposta: V = {1; 2; 6}

(:)=(:)#0@k=pouk+p=n,poissek+p=nos

numeros binomiais sao complementares.

Resposta: E

14 \ _ 14 oy Ew
(5_)()_(5)(_7)#0@5 x=5x-7ou

5-x+5x-7=14¢6x=120u4x=16 < x=20ux=4
Resposta: V = {2; 4}

20\ (20 20\ (20 20

0 1)°77\13/\14) """\ 20

21 21 21\ (21 21 21

0 1)7°\13) \14) """ \20/ \21
Utilizando a Relacao de Stifel, observando as duas linhas do
Triangulo de Pascal acima, tem-se:

(32)-(32)+(3)

) ) )
o) () ) (e

1) ( ': ) e (m"_' p) sao numeros binomiais complementares,

poisp+m—p=m,ent50,(':)=( m

=55
Il) Utilizando a Relagdo de m-p)

Stifel, observando as duas linhas do Triangulo de Pascal

acima, tem-se:

(B (a5 )=
:10+(m;1>=55©<mp‘1>=45

B ()= (8] (2 (4)(4)+(4) <2t= 00

é a soma de todos os numeros binomiais da linha 4.

Resposta: 16

14)

15)

16)

17)

18)

19)

20)

.5.4.3!
= u =5 .4 = 20, pois € a soma dos primeiros

3.2.1.3!
elementos da coluna 2, e o resultado localiza-se na linha

seguinte (5 + 1 = 6) e na coluna seguinte (2 + 1 = 3), em
relacao ao dltimo binomial somado.

Resposta: 20

= (562)=(3)+ (3)+(5)+(3)+(8)=(2)-

1 1
= 7 = 7.6.5.4 =7 .5 = 35, pois é a soma dos

4!3! 4!.3.2.1
primeiros elementos de uma diagonal, e o resultado localiza-

se abaixo do ultimo binomial somado.

Resposta: 35

2 (5)=(4)+(3)+ () e (1)=(¥)-

1 1
- 11! - 11.10.9.8.7.6! - 462
5!6! 5.4.3.2.1.6!

Resposta: 462

Z(R)=ee () +(3)+(3) e (R) 2=

e2M=22<m=9

Resposta: E

1) Os coeficientes da linha 4 do triangulo de Pascal sao 1, 4,
6,4e1.

) (x-y)* = 1x*0 - 4x3y1 + 6x2y2 - 4xTy3 + 1x0y4 =

= x4 - 3y + 6x2y? - 4xy3 + y*

1) Os coeficientes da linha 6 do Triangulo de Pascal sao 1, 6,
15,20,15,6 e 1

) (x-2)8 =1x620 — 6x527 + 15x422 — 20x323 + 15x22% - 6x"25 +

+ 1x926 = x6 - 12x5 + 60x* - 160x3 + 240x2 — 192x + 64

1) No desenvolvimento de (x2 + 2)19, com expoentes decres-

centes de x, o termo geral € Ty, ; = ( 1|? ) . (x2)10-k 2k

Fazendo k = 3, obtém-se o 4° termo, assim:

T,= ( 130) . (x?)10-3 232120 . x™ . 8 =960 . x™

Resposta: 960x4

4

I) No desenvolvimento de (xz + %) , o termo geral é
k k
4 _ 3 4 _ 3
Teor=( Jowe () = ()= ()
Il) Para obter o termo em x*, devemos ter 8 -2k =4 < k = 2,
assim:
2
T3=< g )_xs-z.z_ (i) =6.x“.i=2_7.x4
2 4 2
Resposta: A
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21)

22)

23)

24)

12

. 1 .
1) No desenvolvimento de (xz + _3> , o termo geral é
X

12 12
Tk+1 =( K ) _(x2)12—k_ (x—3)k= < K ) Cx24-2k -3k -

Il) Para obter o termo em x2, devemos ter 24 - 5k = 2 <

22
< k= < assim, nao existe o termo pedido, pois k & N.
Observe que k deve ser um numero natural entre 0 e 12

para que se tenha o binomial ( 1k2 ) =0

Resposta: nao existe

8

1) No desenvolvimento de (x + 3i> , o termo geral é
X

k
8 _ 4 8 - - -
Tk+1=(k>'x8 k.(§>=(k).xs k gk 3~k x-k=

=<ﬁ>.4k.3‘k.x8‘2k

Il) Para obter o termo independente de x, isto é, o termo com
x%, devemos ter 8 - 2k = 0 < k = 4, assim, o termo é
T, 1= Ts (5% termo)

Resposta: D

A soma dos coeficientes do desenvolvimento de (3x + 2y)5 é
obtida fazendo x = 1 e y = 1, assim:
S=(3.1+2.1°=(3+2)°=5°=3125

Resposta: 3125

A soma dos coeficientes do desenvolvimento de (x - y)1%4 é
obtida fazendo x =1 e y = 1, assim:

S=(1- 1)104 = 0104 =0

Resposta: C

FRENTE 3 — GEOMETRIA ANALITICA E METRICA

1)

Médulo 9 - Equacao Geral da Reta e
Posicao Relativa entre Duas
Retas

1) O ponto A(a; 1) pertence a reta x + 2y = 0, entao:
a+2.1=02a=-2=A(-2;1)

) O ponto B(2; b) pertence a reta x + 2y = 0, entao:
2+2b=0<=b=-1=B(2;-1)

Ill) A distancia entre os pontos A(-2; 1) e B(2; - 1) é

d=V2+22+(1+12=V16+4=V20=2V5

Resposta: A

14 — &) OBJETIVO

2)

3)

4)

5)

6)

1) O ponto (1; 2) pertence a reta y = 2x + p — 2q, entao:
2=2.1+p-2qp-29q=0

3
1) O ponto (1; 2) pertence aretay = ?x + q - 3, entao:

3 7
2:3.1+q—3@q=?
p-2q=0 p=7
1] 7 o 7 4:>p+q=7+1=2—1
a=7 a=7 2 2
Resposta: C

1) O ponto P de interseccao dasretasy=2x + 1e
5y + 2x — 2 = 0 é dado pela solucao do sistema formado
pelas duas equacoes, assim:

{y=2x+1 @{—2x+y=1ﬁ

by +2x-2=0 2x +5y=2
1
X==-—
4 P( 1 1 )
= = -— =
y= 1 4’ 2
T2
) 1 1
II) A reta vertical que passa pelo ponto P| - T; ) tem
equacao x = — —
quag 2
Resposta: C
A reta y = - 2 é horizontal, portanto, é mediatriz de um
segmento vertical, cujo ponto médio deve ter y = - 2. Um

possivel segmento tem extremos A(0; 0) e B(0; - 4), pois

=X e Yat VB _ 0+(-4) -2
ATTE I

Resposta: A

A reta passa pelos pontos (0; 3) e (5; 0), assim, sua equacao é

dada por:

0 3 1

5 0 1[=z=0©3x+5y-15=0¢
x vy 1
@5y=—3x+15@y=—%x+3
Resposta: A

Os pontos |, e I, pertencem a parabola y = x2 e a reta

3 = ~
y=- ?x + 3, logo, suas coordenadas sao as solucoes do

sistema formado pelas duas equacoes, assim:

— 32 = 32
y=x s y=x {y =2
y=—gx+3 x2=—Ex+3 5x2+3x-15=0
A soma dos valores de x que satisfazem a equacao
5x2+3x-15=0¢é % = % que corresponde a soma das

abscissas dos pontos |, e |,.
Resposta: A



7)

8)

9)

10)

A reta passa pelos pontos (- 2; 0) e (2; 3), assim, sua equacao
é dada por:
-2 0 1
2 3 1[|=0-6+2y-3x+2y=0¢
x y 1
©-3x+4y-6=0=3x-4y+6=0
Resposta: C

1) Os pontos P(3; y;), (0; 8) e (4; 0) estao alinhados, pois per-
tencem ao grafico da funcao do 1° grau f(x), entao:
3 yp 1
0 8 1|=024+4y,-32=0cy,=2=>P(3;2)
4 0 1

) O grafico da y = g(x) é uma reta que passa pelos pontos
P(3; 2) e (- 1; 0), assim, sua equacao é dada por:
3 2 1
-1 0 1|=022x-y+2-3y=02x-4y+2=0<
x y 1

ex-2y+1=02y=x+1¢&y= x+1

Resposta: D

A reta passa pelos pontos (0; 3) e (4; 0), assim, sua equacao é
dada por:
0 3 1

4 0 1|=z=0e3x+4y-12=0

x y 1
Outra maneira: A equacao da reta cujas interseccoes com os
eixos sao (p; 0) e (0; q) é dada por % + % = 1, assim, para

os pontos (4; 0) e (0; 3), tem-se:

%+%=1@3x+4y=12@3x+4y—12=0

Resposta: D

1) Sendo P o ponto médio do lado IWI com N(2; 9) e Q(4; 3),
tem-se:
Xy + Xq 2+4

Xp = 2 = 2 =

Yn + Yo 9+3
yP=T= 3 =6

= P(3; 6)

) A mediana tracada do vértice M é o segmento de reta que
une o vértice MI(0; 0) e o ponto médio do lado Iﬁ, dado
por P(3; 6), assim, sua equacao é:

0 0 1
3 6 1/=023y-6x=03y=6xey=2x
x y 1

Resposta: E

1) C 12) D 13) A 14) A
19) C 20) E 21) A 22)C
23) C 24) A 25) E 26) C

27) C 29) D 31) D 33)C
35) D 37)C 38) E 40) D

41) D 42) B 48) E

50) A 51) C

49) A

B Modulo 10 -Circunferéncia

9) A 10D 1) C
13) B 14)C 15) A
19) A 20)A 26)D
28) D 29)E 30)C

12) B
18) B
27D
31)D

B Modulo 11 - Prismas e Piramides

1)

2)

1) Area lateral (A)):

AL=48m2=>3.L2=48:>L=4m

I) Area da base (A,):

L2.V3 42.V3

A = = ; m2=4\/§m2

b 4 4

1ll) Volume do prisma (V):

V=A,.h=4V3.4mé=16V3 m?

Resposta: E

Prisma de base pentagonal
Resposta: E
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3) 1) Area base (A,):
1
d 2 2
| A =6 2V3 _ 6.2V3 g3
: 4 4
1
i IIl) Area lateral (A,):
1
! A =6.(.h=6.2.V3=12V3
1
N IV)Area total (A;):
Hes A;=2.A,+A =2.6/3+12/3=
5 5, =12V3+12V3=24V3
,// \\ Resposta: B
8
1) Base do prisma: 5)
5 h 5
h
I T (S T il
I 4 4 I Pty
R - PR i -7
! | -
52=424+h?=h=3
Il) Area da base (A,):
Ab = % m2 = 12 m?
1) Altura da base (a), em cm:
Ill) Volume do prisma (V): 102=a2+62=a=8
V=A,.H=12m?.3m =36 m®
A 2.
Resposta: C Il) Area (:lli; basse (Ap), em cm=:
Ab = =48
2
4)

1) Altura do prisma (h), em ¢cm, e volume do prisma (V), em

cm3:
V=A,.h=528=48.h<h=11

Resposta: B
6) B 7) C 8) C
9) C 10) B 12) B
13) A 14) D 15) B

I) Aresta da base ({):
¢ = raio circunferéncia circunscrita = 2

16 — &) OBJETIVO



